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Kvantova fyzika

9. cviceni

V dnesnim cvi¢eni v nékolika krocich nalezneme explicitni tvar resolventy pro Laplacian a
nékteré jeji vlastnosti. Budeme potifebovat jadro rovnice vedeni tepla
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Cviceni 28:
Necht E > 0 a d > 1. Ukazte, Ze integralni jadro resolventy pro Laplacian na L?(RY) je
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Napovéda: Pouzijte tepelné jadro a nasledujici vyraz z funkcionalniho poctu
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Cviceni 29:
Necht E > 0 a d > 3. Ukazte, Ze pro integralni jadro resolventy pro Laplacian na L?(R%) plati

0< (~A+E) Y,y) < cqlw — y|?~de=A-VEle—l
kde € > 0. Ndpovéda: Muze se hodit fakt, ze Va > 0 je a +a~1 > 2.
Cviceni 30:
Necht E >0 a V € L?(R3). Ukaite, ze operator V(—A + E)~! je omezeny na L?(R3?) a
IV(-A+E)7Y| =0
pro E — oo.

Ndpovéda: Odhadnéte vyraz |V (—A+ E)~ty|| pro ¢ € L3(R3). Vyuzijte faktu, ze (—A + E)~1
je konvoluéni operator a Cauchy-Schwarzovy nerovnosti pro konvoluci.
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