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Kvantova fyzika

3. cviceni

Cviceni 8:
Necht A : D(A) C X — X je linedrni operédtor takovy, ze (1, Av)) = (A, ) pro vSechna
Y € D(X). Ukazte, ze

(0, AY) = (Ap,¥)

pro kazdé ¢, € D(X).
Ndpovéda: Vyuzijte polariza¢ni identitu.

Cviceni 9:
Necht V € C(R"; C). Definujeme operator My : D(My) C L?(R") — L%(R") jako

My f(x) = V(z)f ()

kde D(My) := {f € L>(R") : V x f € L*(R™)}. Bez pouziti spektralniho teorému ukazte

Ran(V) C o(My).

Cviceni 10:
Necht H = L%(R) a g € H takové, ze ||g|| = 1. Necht A : C.(R) C H — H, Af = f(0)g. Ukaite,
ze

(0,9) 0,0 € H=p ¢ D(A").

Cviceni 11:
Necht H je Hilbertuv prostor a B je samosdruzeny operator. Necht ddle existuje ¢ > 0 takové,
ze || Bvy|| > c||¢|| pro kazdé e D(B). Dokazte, ze

1. Ran(B) je uzavieny.
2. Ran(B) je husty.
3. |B7Yo|| < Lol plati pro kazdé ¢ € H.
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