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Kvantova fyzika

2. cviceni

Cviceni 5: Poldrni dekompozice
Necht B € Z.(7). Poté existuje pravé jedna ¢éstetnd isometrie Wp takova, ze B = Wg|B| a

ker(Wpg) = ker(B). Déle Ran(Wg) = Ran(B).

Cviceni 6: Jaderné operdtory
1. Dokazte, ze kazdy jaderny operator je Hilbert-Schmidtuv operédtor a kazdy Hilbert-Schmidtuv
operator je kompaktni operator, tzn.

AUH) C Jo(H) C A ().

Pro jaderny operator B plati

2
T B| = | VIBI|, = X lus i)l
J
Te|B| = |Bll2 = 1B,

kde pp(j) jsou singuldrni hodnoty operatoru B.
2. Operéator B € B(J) je jaderny praveé tehdy, kdyz je souc¢inem dvou Hilbert-Schmidtovych
operatoru.

Cviceni T:
Necht W € #1(A). Poté W nazveme statistickym operdtorem, pokud je positivni a spliuje
normaliza¢ni podminku Tr W = 1. Dokazte, ze:
1. Mnozina W v&ech statistickych operatoru na ¢ je konvexni.
2. Operator W € W je jednorozmérny projektor pravé tehdy, kdyz je vnéjsim bodem W,
t.j., kdyz z podminky W = aW; 4+ (1 — a)Wy pro 0 < a < 1 a Wp,Wy € W plyne
Wy =Wy =W.
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