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Kvantova fyzika

1. cviceni

Cviceni 1:
1. Necht je operdtor (Qv)(x) := x)(x) definovany na

v € D(Q) = {¢ € L*(R)|lz9]| < o0}

Ukazte, ze @ je samosdruzeny.
2. Necht je operator (P)(x) := i1)’(z) definovany na

¢ € D(P) = {1 € L>(R™)]4(0,) = 0, je absolutné spojita, 1’ € L*(RT)}.

Ukazte, ze P je symetricky, ale ne samosdruzeny.
3. Necht je operdtor (Py)(x) := iy)’(z) definovany na

YpeDP)={y e L*((a, b)) |4 je absolutné spojita, 1’ € L*((a, b)), ap(a) = ¥(b)} .
kde —oco < a < b < o0 a a € C. Naleznéte viechny «, pro ktera je P samosdruzené.

Cviceni 2:
Naleznéte spektralni rozklad operatoru (Qv)(zx) := zv(x) na prostoru L? ((a, b)), kde b—a < oo.

Cviceni 3:
Necht X,Y jsou separabilni Hilbertovy prostory a K : X — Y linearni operdtor. Poté je K
kompaktni pravé tehdy, kdyz pro libovolnou posloupnost x,, € X a libovolné z € X mame

T — = Kz, = Kz.
Cviceni 4:
Nechtf X je Banachiiv prostor a Y je Banachtiv prostor s ndsledujici vlastnosti: Existuje sekvence
koneénérozmérnych linearnich operatoru S,, € F(Y') takova, ze plati

lim S,y=vy, VyeY.
n—oo

Poté F(X,Y) = K(X,Y).
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